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Altaldban azért nem elég négy szam, pl. a 2, 3, 5, 7 szamokbol nem képezhetd
négyzetszam-szorzat.

S6t, ha vessziik a 30 alatti primeket: 2, 3, 5, 7, 11, 13, 17, 19, 23, 29, ezek sem
lesznek jok. Vagyis 10 szam sem elég mindig.
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den prim kitevSje paros.

gy a feladat szempontjabol mindegy, hogy pl. 3-at vagy 32°17-t néziink, csak a
kitevSk paritasa szamit.

Mivel 10 primiink van, egy szamban mindegyik kitev§je paros vagy paratlan, ez
minden kitevére 10 lehetSség, a 10 kitevére osszesen 21V lehetdség.

Vagyis 2'0-féleképpen nézhet ki egy ilyen szam a mi szempontunkbol.
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de ebbdl 1-et le kell vonnunk, azt az esetet, amikor egyiket sem vettiik be a
szorzatba.

Tehat 2 — 1 szorzatunk keletkezik.
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De ekkor AB/a? = bedef is négyzetszam, és ezzel az allitast belattuk.
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Amikor két szamot Osszeszorzunk, akkor a kitevévektorok osszeadddnak, de itt
14+ 1 =0, azaz gy szamolunk, mint a 2-vel val6 osztasi maradékokkal.

Amikor a 11 szambol valahanynak a szorzatat képezziik, akkor az ezeknek meg-
felelg kitevGvektorokat adjuk ossze. Ez akkor lesz négyzetszam, ha az Osszeg a
nullvektor.
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val vessziik azokat koziiliik, amelyekhez tartozé szamok nincsenek a szorzatban,
és 1 egyiitthatoval a szorzat tényezdéihez tartozokat, akkor az egészet tgy is el-
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vektoregyenletet kell megoldanunk, ahol minden x; értéke 0 vagy 1.
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Ez a vektoregyenlet mind a 10 komponensére egy kozonséges egyenletet jelent
(ahol persze minden mint 2-vel valé osztasi maradék értendd).
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hanem 1000 prim esetén), akkor melyikkel megy gyorsabban?

A kombinatorikusnal esetleg a szorzatok felét is fel tudjuk tgy érni, hogy még

nem miikodik a skatulyaelv. Az egyenletrendszer megoldasa viszont sokkal gyor-
sabb.

De kinek jutna eszébe ilyen 6riiltség, hogy egy megfelel6 szorzatot ténylegesen
elgallitsunk?



Meglep6 modon, ennek fontos alkalmazasa van. Egy nagy Osszetett szamrol
gyorsan el tudjuk donteni, hogy prim-e vagy Osszetett, azonban ha Osszetett,
akkor (jelenleg) nem ismeriink gyors algoritmust, amivel az emberiség kihalasa
el6tt ezt az egy szdmot a leggyorsabb szamitogépek két valdodi osztdja szorzatara
tudnak bontani.
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A négyzetszamos feladat a ma ismert relative leggyorsabb faktoriziciés eljara-
sokban jatszik szerepet! Es ott alapvetSen fontos, hogy a négyzetszamot ado
szorzat tényezdit gyorsan ténylegesen meg is talaljuk!
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Itt is elég konnytd mondani minél tobb olyan szamot, amelyekre ez még nem igaz.
Es be lehet latni, hogy ennél eggyel t6bb szamboél mar biztosan kivalaszthato
egy kObszam-szorzat. A bizonyitashoz azonban egészen méas modszer kell, mint
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primszam.

S6t, egy megint tijabb modszerrel 4-edik hatvanyokra is altalanosithatunk.

Azonban példaul 6-odik hatvanyokra megoldatlan, hol a hatar.



Ha valakinek kérdése (vagy megoldéasa van), irhat nekem a freud@math.elte.hu
cimre.



Ha valakinek kérdése (vagy megoldéasa van), irhat nekem a freud@math.elte.hu
cimre.

Ko6sz6ném a figyelmet!



